NpMa2a ht 2016

Part B Problems 1-10 which only require answers.

Part C Problems 11-17 which require complete solutions.
Test time 120 minutes for Part B and Part C together.
Resources Formula sheet and ruler.

The test consists of three written parts (Part B, Part C and Part D).
Together they give a total of 55 points consisting of 22 E-, 19 C- and 14 A-points.

Level requirements for test grades

E: 14 points

D: 22 points of which 6 points on at least C-level
C: 29 points of which 11 points on at least C-level
B: 37 points of which 4 points on A-level

A: 43 points of which 7 points on A-level

The number of points you can get for a complete solution is stated after each problem. You
can also see what knowledge levels (E, C and A) you can show in each problem. For example
(3/2/1) means that a correct solution gives 3 E-, 2 C- and 1 A-point.

For problems labelled “Only answer is required > you only have to give a short answer. For
other problems you are required to present your solutions, explain and justify your train of
thought and, where necessary, draw figures.

Write your name, date of birth and educational programme on all the sheets you
hand in.

Name:

Date of birth:

Educational programme:
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Part B: Digital resources are not allowed. Only answer is required. Write your answers in the
test booklet.

1.  The figures A—F show straight lines. The equations of the straight lines can
be written in the form y = kx+m
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a)  Two of the figures A—F show straight lines with the m-value 3. Which
two?
(1/0/0)
b)  One of the figures A—F shows a straight line with the k-value — %
Which one?
(1/0/0)
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Simplify the expression (x —5)% +10x (1/0/0)

Give examples of numbers greater than 1 that can be written in the empty
boxes in order for the equality to be true.

(= = | (1/0/0)

Give an example of an equation that has the solutions x; =4 and x, =—4

(1/0/0)
A rectangular dog kennel is to be built against a wall. The wall will be used
for one of the sides, and for the remaining sides 40 m of fencing will be
used. See figure.
S Wal (m)
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The area of the dog kennel is given by the function 4 according
to A(x) = x(40—2x) where A(x) is the area in m” and x is the width in
metres. The maximum area of the dog kennel is 200 m?.
a)  Determine the domain of the function 4.
(1/0/0)
b)  Determine the range of the function 4.
(0/2/0)
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Solve the equations. Give exact answers.

a) x' =2 (1/0/0)

b)  (2x—10)(10+2x)=0 (0/1/0)
1

¢ (x+1)4=3 (0/1/0)

For the function it holds that f(x) =a" —1

For what value of a does it hold that f(3)=7? (0/1/0)

x=10

Give an example of a linear system where the only solution is { 4
y =

The linear system must consist of two different equations. Both equations
must contain the variables x and y.

(0/1/0)
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9.  The figure shows the graph of a quadratic function f.

a)  Find a function g, where y = g(x), that satisfies the conditions

. the graph of g is a straight line
. g(x)< fi(x) for 0<x<2

(0/1/0)
b)  Find the equation of a straight line that intersects neither the graph of
the function fnor the graph of the function g for any value of x.
(0/0/1)
10. The figure shows the graph of the function f.
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For one value of a it holds that f(a+4)=-1
Determine f(a). (0/0/1)
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Part C: Digital resources are not allowed. Write down your solutions on separate sheets of

paper.

x+2y=13

2y—3x =7 algebraically.

11.  Solve the linear system {

12. Solve the equations algebraically.
a)  x>+12x+20=0

x> —6x B
2

b) 0

13. A straight line L; passes through the point (3, 4) and is parallel to the line L,
with the equation y =5x—300. The line L, also passes through a point P

with the x-coordinate 2.

Determine the y-coordinate of point P.

(2/0/0)

(2/0/0)

(0/2/0)

(2/0/0)
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14. The figure shows the graph of a quadratic function f where
f(x)= x*> —4x+5 and one point P(2, 4).

v
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The minimum point of the graph is (2, 1). The point 4(3, 2) lies on the graph
of f.

Determine the coordinates of a point B on the graph so that point 4 and
point B have the same distance to point P. (2/0/0)



NpMa2a ht 2016

15. The figure shows a triangle formed by the positive coordinate axes and the
straight line y =kx+5

v A
\

y=ke+5

N X
The area of the triangle varies depending on the value of the gradient £.
a)  Determine £ so that the area of the triangle is 6.25 area units. (0/2/0)

b)  The area of the triangle can be described as a function of the
gradient k. Determine the function. (0/0/3)

¢)  Determine the domain of the function in the b)-task. Justify your
answer. (0/0/1)

4.88% +(1.12—4.88)> — (4.88+1.12)*

16. Calculate (0/0/2)
4.88
17. For the exponential functions fand g it holds that f(x)=4-2" and
g(x)=A4- f(x+3), where 4 is a constant.
A new function /4 is formed so that A(x) = g(x)— f(x). Show that / is an
exponential function for all values of 4 except for 4 =0 and A4 =é (0/0/2)
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Part D Problems 18-23 which require complete solutions.
Test time 120 minutes.
Resources Digital resources, formula sheet and ruler.

The test consists of three written parts (Part B, Part C and Part D).
Together they give a total of 55 points consisting of 22 E-, 19 C- and 14 A-points.

Level requirements for test grades

E: 14 points

D: 22 points of which 6 points on at least C-level
C: 29 points of which 11 points on at least C-level
B: 37 points of which 4 points on A-level

A: 43 points of which 7 points on A-level

The number of points you can get for a complete solution is stated after each problem. You
can also see what knowledge levels (E, C and A) you can show in each problem. For example
(3/2/1) means that a correct solution gives 3 E-, 2 C- and 1 A-point.

For problems labelled “Only answer is required” you only have to give a short answer. For
other problems you are required to present your solutions, explain and justify your train of
thought and, where necessary, draw figures and show how you use your digital resources.

Write your name, date of birth and educational programme on all the sheets you
hand in.

Name:

Date of birth:

Educational programme:
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Part D: Digital resources are allowed. Write down your solutions on separate sheets of
paper.

18.

19.

A straight line with gradient 3 passes through the point (2, 4). Investigate
whether the line also passes through the point (200, 600). (2/0/0)

Clive is exercising with a barbell and chooses disc weights depending on
what exercise he will do.

The disc weights are labelled in kilograms (kg) but Clive, who is from
England, wants to know the weight of the barbell and the disc weights in the
English unit of mass pounds (1b).

The total weight y pounds (Ib) for the barbell and the disc weights slid onto
it is given by the relation y=2.2x+7.6

where x is the total weight in kilograms (kg) for the disc weights slid onto
the barbell.

a)  Use the relation to determine the weight of the barbell without any
disc weights in pounds (1b). Only answer is required (1/0/0)

Clive can choose from the following disc weights: 1 kg, 2.5 kg and 5 kg.

b)  Give an example of how Clive can choose from the disc weights so
that the total weight y is 34 pounds (Ib). Justify your answer. (2/0/0)

c)  Explain what 2.2 in the relation y =2.2x+7.6 means in this context. (0/1/0)
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20. Henry Graves’ Supercomplication is
considered to be the most expensive watch in
the world. The watch was hand made by Patek
Philippe and was completed in 1933.

In 1999 the watch was sold for SEK 81 million and at the latest selling in
2014 the watch was sold for SEK 158 million. Assume that the annual
percentage increase has been the same during this period.

a)  One of the equations A—F can be used to find the annual percentage
increase in the price of the watch. Which one?

81=154"%
81=15a+158

158 =81a"

A
B

C. 81=-154%>+158
D

E. 158=154+81
F

158 =154° +81a Only answer is required (1/0/0)

Assume that the price of the watch continues to increase exponentially at the
same rate. The figure shows the graphs of three functions f, g and 4.

y‘ The price of the watch in SEK million

/ | /
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b)  One of the graphs in the figure represents the function that describes
the price of the watch y (SEK million) as a function of x, where x is
the number of years after 1999. State which one and justify your
choice. (0/1/0)

c¢)  Use the graph from the b)-task and determine how many years after
1999 the price of the watch will be SEK 300 million if the price
continues to increase exponentially at the same rate.
Only answer is required (0/1/0)



21.

22,
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Mia, Julia and Lisa are discussing how many solutions there can be to a
quadratic equation:

— A quadratic equation always has two different solutions, hasn’t it? Mia
wonders.

— No, says Julia, it might also have two solutions that are the same number,
that is, one solution.

— I think there are quadratic equations to which there are no solutions, says
Lisa.

From Mia, Julia and Lisa’s statements, investigate how many solutions a
quadratic equation can have. Justify your answer. (1/2/0)

Solve the equation 50-1.02% = x+160 for x>0 (0/3/0)



23.
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The sculpture Gud fader pa himmelsbagen
was intended as a peace monument and a
celebration of the creation of the UN. On
the arc of the sculpture stands God our
father and fastens stars on the firmament. ‘
Today, the sculpture stands at Nacka
strand in Stockholm.

In the outer part of the steel arc there is a nozzle sending out a water jet. The
water jet and the steel arc together form a quadratic curve. The highest point
of the water jet is 13.1 m sideways from where the water jet hits the sea and
2.7 m sideways from the farthest end of the steel arc. The stone pier that the
sculpture stands on is 2.6 m above the water. See figure.

Highest point of water jet Outer part of steel arc (m)

Water jet

Steel arc

Point where water Stone pier

jet hits the sea

[ 26

13.1 27 9.6

Determine the height above the stone pier for the farthest end of the steel
arc, that is the distance 4 in the figure. (0/0/4)
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INLEDNING

Inledning

Det hir hiftet ska anvindas vid beddmningen och betygssittningen av det nationella provet i mate-
matik 2a. Hiftet bestar av 5 kapitel. Inledningsvis finns information om bedémningen och betygs-
sdttningen av provet (kapitel 1). Sedan foljer anvisningar for att bedéma samtliga skriftliga delprov
(kapitel 2). Direfter finns ett kapitel med exempel pd bedémda elevlosningar (kapitel 3) och ett
kapitel med instruktioner f6r sammanvigningen till ett provbetyg (kapitel 4). Det avslutande kapitlet
innehaller kopieringsunderlag samt hinvisningar till webbmaterial (kapitel 5).
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ALLMAN INFORMATION

1. Allman information om bedomningen och
betygssattningen av provet i matematik 2a

Allmanna riktlinjer for bedomning

Beddmning ska ske utgiende fran liroplanens mél, imnesplanens formagor samt kunskapskraven och med
hinsyn tagen till den tolkning av dessa dokument som gjorts lokalt. Utgangspunkten ir att eleverna ska
fa poing for losningarnas fortjanster och inte poingavdrag for fel och brister. De delar i styrdokumenten
som 4r knutna till karaktdrsimnet kommer inte att behandlas i detta prov dd provet dr gemensamt for alla
yrkesprogram.

For att tydliggora anknytningen till kunskapskraven anvinds olika kvalitativa formagepoing. I elevernas
provhiften anges den poing som varje uppgift kan ge, till exempel innebir (1/2/3) att uppgiften ger max-
imalt 1 E-poing, 2 C-poing och 3 A-poing. I bedomningsanvisningarna anges dessutom f6r varje poing
vilken férméga som prévas. De olika férmagorna ir inte oberoende av varandra och det é4r den f6rméga som
bedéms som den huvudsakliga som markeras. Férmdgorna betecknas med B (Begrepp), P (Procedur), PL
(Problemldsning), M (Modellering), R (Resonemang) och K (Kommunikation). Det betyder till exempel
att B, och A, ska tolkas som en "problemlésningspoidng pa E-niva” respektive en “resonemangspoing pa
A-nivd”.

For uppgifter av kortsvarstyp, dir endast svar krivs, dr det elevens slutliga svar som ska bedémas.

For uppgifter av lingsvarstyp, dir eleverna ska limna fullstindiga l6sningar, krivs for full poing en redo-
visning som leder fram till ett godtagbart svar eller slutsats. Redovisningen ska vara tillrickligt utférlig och
uppstilld pad ett sidant site att tankegdngen kan f6ljas. Ett svar med t.ex. enbart resultatet av en berikning
utan motivering ger inga poing.

Fragan om hur vissa typfel ska paverka beddmningen limnas till lokala beslut. Det kan till exempel gilla lap-
sus, avrundninggsfel, foljdfel och enklare riknefel. Om uppgiftens komplexitet inte minskas avsevirt genom
tidigare fel si kan det lokalt beslutas att tilldela podng pa en uppgiftslosning trots forekomst av t.ex. lapsus

och foljdfel.

Bedomningsmodeller

Bedémningsanvisningarna till lingsvarsuppgifterna ir skrivna enligt tre olika modeller. Avvikelser frin dessa
kommenteras i direkt anslutning till uppgiftens bedémningsanvisning.

Modell 1:
Godtagbar ansats, t.ex. ... +1E,
med i évrigt godtagbar 16sning med korreke svar (...) +1E,

Kommentar: Uppgiften ger maximalt (2/0/0). Den andra poingen ér beroende av den forsta poingen, d.v.s. den
andra poingen utfaller forst om den forsta poingen utfallit. Detta indikeras med anvindning av liten bokstav
och oftast av att ordet “med” inleder den rad som beskriver vad som kriivs for att den andra poingen ska erbillas.

4 Kursprov Ma2a, ht 2016, Bedémningsanvisning



Modell 2:
Godtagbar ansats, t.ex. ...
med korrekt bestimning av...

Godtagbar verifiering av...

ALLMAN INFORMATION

+1 EP
+1 Ep

+1 EP

Kommentar: Uppgiften ger maximalt (3/0/0). I detta exempel ir den tredje poingen oberoende av den andra
podngen. Det indikeras med att den tredje raden inleds med stor bokstav. Det innebir att den tredje poingen kan
Jalla ut Gven om den andra poingen inte gor det.

Modell 3:

E c A

Godtagbart enkelt resonemang,
tex. ...

Godtagbart valgrundat resonemang,
tex. ...

Godtagbart valgrundat och nyanserat
resonemang, t.ex. ...

1E 1E,och1C,

R

1E,1C och 1A,

Kommentar: Uppgiften ger maximalt (1/1/1). Denna typ av bedomningsanvisning anvinds nér en och samma
uppgift kan besvaras pa flera kvalitativt olika nivéer. Beroende pd hur eleven svarar utdelas (0/0/0) eller (1/0/0)
eller (1/1/0) eller (1/1/1).

Bedomning av skriftlig kommunikativ formaga

Formagan att kommunicera skriftligt kommer inte att sirskilt bedémas pa E-niva for enskilda uppgifter.
Elever som uppfyller kraven for betyget E for de 6vriga formédgorna anses kunna redovisa och kommunicera
pa ett sidant sitt att kunskapskraven for skriftlig kommunikation pa E-nivi automatiskt 4r uppfyllda.

For uppgifter dir elevens skriftliga kommunikativa forméga ska bedémas giller de allminna kraven nedan.

Kommunikationspoing pa C-nivi (C,) ges under forutsittning att eleven behandlat uppgiften i sin helhet

och att 16sningen i huvudsak ar korreke.

Dessutom ska

1. lésningen vara nagorlunda fullstindig och relevant, d.v.s. den kan sakna nigot steg eller innehélla nigot
ovidkommande. Lésningen ska ha en godtagbar strukeur.

2. matematiska symboler och representationer vara anvinda med viss anpassning till syfte och
situation.

3. losningen vara méjlig att folja och forsta.

Kommunikationspoidng pa A-niva (A,) ges under forutsittning att eleven behandlat uppgiften i sin helhet

och att 16sningen i huvudsak ar korrekt.

Dessutom ska

1. lésningen vara i huvudsak fullstindig, vilstrukturerad samt endast innehélla relevanta delar.

2. matematiska symboler och representationer vara anvinda med god anpassning till syfte och
situation.

3. losningen vara litt att folja och forsta.

Kursprov Ma2a, ht 2016, Bedémningsanvisning 5



ALLMAN INFORMATION

For uppgifter dir det kan delas ut kommunikationspoing pa C- eller A-niva kan bland annat symboler,

termer och hinvisningar férekomma i 16sningen. Foljande tabell kan da vara till stéd vid beddmningen av

skriftlig kommunikativ formaga:

Symboler

Termer

Hinvisningar

OVrigt

tex. =, ¢7<3 >7 Sa 27 za ia \/j(l/_a f(x)a X, ), %a( )7%5 {;:>9<::<:>7
VL, HL

tex. x-led, y-led, koordinat, punke, skirningspunke, konstant, graf, kurva, funk-
tionsvirde, intervall, definitions-/virdemingd, reell 16sning, ekvationssystem, rit linje,
lutning, rikeningskoefficient, andragradsfunktion, parabel, nollstille, maximum, mi-
nimum, maximi-/minimipunkt, symmetri, symmetrilinje, exponentialfunktion, expo-
nentiell okning, startvirde, forindringsfaktor, procent, potensfunktion, implika-
tionspil, ekvivalens, algebra, uttryck, ekvation, formel, rationell exponent, ritvinklig,

liksidig, likbent

tex. till pg-formeln, kvadreringsregeln, konjugatregeln, rita linjens ekvation, vinkel-
summa i en triangel, Pythagoras sats

tex. figurer (med inférda beteckningar), definierade variabler, tabeller, angivna
enheter
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BEDOMNINGSANVISNINGAR

2. Bedomningsanvisningar

I det hir kapitlet finns anvisningar f6r hur provet ska bedémas.

Lasanvisning
Exempel pi ett godtagbart svar anges inom parentes. Till en del uppgifter ir beddmda elevlésningar bifogade
for att ange nivin pa bedémningen. Om exempel pa bedémda elevlosningar finns i materialet markeras detta
med en hinvisning.

Instruktioner for bedomning av delprov B

1.

a)
b)

b)

Korrekt svar (B och C)

Korrekt svar (D)

Korrekt svar (x2 +25)

Korrekt svar (t.ex. (| 2 |—x)(| 2 |[+x)= 2% ¢ )

Korrekt svar (t.ex. x? = 16)

Godtagbart angivet intervall, t.ex. ("x ska ligga mellan 0 och 20”)

Godtagbart angivet intervall, t.ex. (”4 ar storre &n noll och mindre 4n eller
lika med 2007)

med korrekt anvidnda olikhetstecken i1 bada deluppgifterna (0 < x < 20;
0<A4<200)

1
Korrekt svar (x=27)

Korrekt svar (x =195)

Korrekt svar (x =80)

Max 2/0/0
+1 Ep

+1 Ep

Max 1/0/0

+1 Ep

Max 1/0/0

+1 EpL

Max 1/0/0

+1 EpL

Max 1/2/0

+1 Ep

+1 Cp

+1 Ck

Max 1/2/0

+1 Ep

+1 Cp

+1 Cp
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BEDOMNINGSANVISNINGAR

7.
Korrekt svar (2)
8.
Korrekt svar (t.ex. {x ty=14 )
x—y=6
9.

a)  Korrekt svar (t.ex. g(x)=—x+4)

b)  Korrekt svar dér riktningskoefficienten dr densamma som for den korrekt
angivna linjen i a)-uppgiften (t.ex. y =—x+10)

10.

Korrekt svar utifran godtagbar avldsning (2,3)

Instruktioner for bedomning av delprov C

11.

Godtagbar ansats, bestimmer en variabel med algebraisk metod

med 1 Ovrigt godtagbar 16sning med korrekt svar (x =5, y=4)

12.

a)  Godtagbar ansats, sitter in virden korrekt i formeln for 16sning av
andragradsekvationer eller motsvarande for kvadratkomplettering

med 1 6vrigt godtagbar 16sning med korrekt svar (x; =-10, x, =-2)

Se avsnittet Exempel pd bedomda elevlosningar

b)  Godtagbar ansats, t.ex. korrekt omskrivning till x(x—6)=0

med 1 6vrigt godtagbar 16sning med korrekt svar (x; =0, x, =6)

Se avsnittet Exempel pd bedomda elevlosningar

8 Kursprov Ma2a, ht 2016, Bedémningsanvisning

Max 0/1/0

+1 CpL,

Max 0/1/0

+1Cp

Max 0/1/1

+1Cp

+1 Agp

Max 0/0/1

+1 Agp

Max 2/0/0

+1 Ep
+1 Ep

Max 2/2/0

+1 Ep
+1 Ep



13.

14.

15.

b)

16.

BEDOMNINGSANVISNINGAR

Max 2/0/0
Godtagbar ansats, t.ex. inser att riktningskoefficienten for linjen L; dr 5 +1 Ep
med 1 Ovrigt godtagbar 16sning med korrekt svar (—1) +1 EpL
Max 2/0/0
Godtagbar ansats, t.ex. visar insikt i att punkten P ligger pa symmetrilinjen +1 EpL
med 1 6vrigt godtagbar 16sning med korrekt svar dir en av foljande punkter
anges (B(1, 2), B(0, 5) eller B(4, 5)) +1 EpL
Se avsnittet Exempel pd bedomda elevlosningar %
Max 0/2/4
Godtagbar ansats, t.ex. berdknar triangelns bas, 2,5 l.e. +1 CpL
med i 6vrigt godtagbar 16sning med korrekt svar (k=-2) +1 Cpr
Godtagbar ansats, t.ex. bestimmer ett uttryck for linjens skdrning med
x-axeln +1 App
med 1 6vrigt godtagbar 16sning med korrekt svar (t.ex. 4 = _2_2k5) +1 Ap
Losningen (deluppgift a och b) kommuniceras pa A-niva, se de allménna
kraven pa sidan 5 +1 Ag
Se avsnittet Exempel pd bedomda elevlosningar I%
Godtagbart vilgrundat och nyanserat resonemang som leder till att k£ <0 +1 AR
Se avsnittet Exempel pd bedomda elevlosningar I%
Max 0/0/2
Godtagbar ansats, t.ex. utvecklar kvadraterna korrekt med hjélp av
kvadreringsregeln +1 Ap
med 1 Ovrigt godtagbar 16sning med korrekt svar (0,4) +1 Ap

Kursprov Ma2a, ht 2016, Bedémningsanvisning 9
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17. Max 0/0/2
Godtagbar ansats, bildar funktionen A(x) = A2 27407 +1 Ar
med fortsatt godtagbart vélgrundat och nyanserat resonemang som leder till
att & dr en exponentialfunktion for alla viarden pa 4 utom for 4 =0
och 4= l +1 Ar

8
Se avsnittet Exempel pd bedomda elevlésningar I%

Instruktioner for bedomning av delprov D

18. Max 2/0/0
Godtagbar ansats, paborjar ett enkelt resonemang genom att t.ex. bestimma
linjens ekvation +1 Er
med 1 6vrigt godtagbart enkelt resonemang som leder till korrekt slutsats att
linjen inte gar genom (200, 600) +1 Er
Se avsnittet Exempel pd bedomda elevlosningar %

19. Max 3/1/0

a)  Korrekt svar (7,6) +1 Em

b)  Godtagbar ansats, t.ex. stdller upp ekvationen 34 =2,2x+7,6 +1 Em
med 1 6vrigt godtagbar 16sning med korrekt svar (t.ex. ”Tva 5 kg-viktplattor
och tva 1 kg-viktplattor.”) +1 Evm
Se avsnittet Exempel pd bedomda elevlosningar @

c¢)  Godtagbart svar dér insikt visas i att 1 kg motsvarar 2,2 1b +1 Cym
Se avsnittet Exempel pd bedomda elevljsningar I%

10 Kursprov Ma2a, ht 2016, Bedémningsanvisning



20.

b)

21.

22.

23.

BEDOMNINGSANVISNINGAR

Max 1/2/0
Korrekt svar (D) +1 Epm
Korrekt vald graf y = 4(x) med godtagbar motivering +1 Cu
Se avsnittet Exempel pd bedomda elevlosningar @
Korrekt svar utifrdn godtagbar avldsning (ungefar 30 ar) +1 Cy
Max 1/2/0
Godtagbar ansats, t.ex. kopplar andragradsekvationens 16sningar till an-
dragradsfunktionens nollstéllen +1 Er
med godtagbart véilgrundat resonemang som t.ex. behandlar minst tva av
fallen, 0, 1 eller 2 16sningar +1 Cgr
med slutfort vilgrundat resonemang som leder till slutsatsen att det endast
finns 0, 1 eller 2 16sningar till en andragradsekvation +1 Cr
Se avsnittet Exempel pd bedomda elevlosningar I%
Max 0/3/0
Godtagbar ansats, t.ex. ritar upp y =50-1,02" och y = x+160 i samma
koordinatsystem +1 Cp
med i 6vrigt godtagbar 16sning med godtagbart svar (x =79) +1 Cp
Losningen kommuniceras pa C-niva, se de allménna kraven pa sidan 5 +1 Ck
Se avsnittet Exempel pd bedomda elevlosningar %
Max 0/0/4
Godtagbar ansats, anger, i ett definierat koordinatsystem, koordinaterna for
minst tre punkter som krévs for bestimning av andragradsfunktionen +1 Am
med godtagbar fortsittning, t.ex. bestimmer en godtagbart anpassad
andragradsfunktion, t.ex. y =-0, 1280x2 + 19,358 +1 Apm
med 1 6vrigt godtagbar 16sning med godtagbart svar (18,4 meter) +1 Am
Losningen kommuniceras pa A-niva, se de allminna kraven pé sidan 5 +1 A
Se avsnittet Exempel pd bedomda elevlosningar %
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EXEMPEL PA BEDOMDA ELEVLOSNINGAR

3. Exempel pa bedomda elevlosningar
Uppgift 12a

Elevlosningsexempel 12a.1 (0 poéing)

1w+ 2020

X =6 £ \cr-20"

X =6 * g

Bedomningskommentar till exemplet: Elevlosningen visar teckenfel vid insdttning 1 formeln
for 10sning av andragradsekvationer och uppfyller ddrmed inte kravet for godtagbar ansats.
Losningen ges noll poédng.

Uppgift 12b

Elevlosningsexempel 12b.1 (0 poiing)

—

i ] ] !
! i | ! i i }
| i i | | |
i | i i

Bedomningskommentar till exemplet: Elevlosningen visar en forkortning med x vilket leder
till att en 16sning forsvinner. Losningen uppfyller ddrmed inte kravet for godtagbar ansats och
ges noll poang.

12 Kursprov Ma2a, ht 2016, Bedémningsanvisning



EXEMPEL PA BEDOMDA ELEVLOSNINGAR

Elevlosningsexempel 12b.2 (1 Cp)

Bedomningskommentar till exemplet: Elevldsningen visar en godtagbar ansats eftersom
insittningen i formeln for 16sning av andragradsekvationer ir korrekt. Aven om svaret ér
korrekt dr 16sningen felaktig pa raderna 4 och 5. Darmed uppfylls inte kraven {or en
godtagbar 16sning. Losningen ges den forsta procedurpodngen pa C-niva.

Uppgift 14

Elevlosningsexempel 14.1 (1 Epy)
Al3,2)
Pl24)

(6-2)" 4] < (5
Apihondd Ll B aha vara /T

Bedomningskommentar till exemplet: Elevlosningen visar en godtagbar ansats dér avstands-
formeln anvinds for berdkning av avstandet mellan de tva givna punkterna. Losningen ges
den forsta problemldsningspoéngen pa E-niva.
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EXEMPEL PA BEDOMDA ELEVLOSNINGAR

Elevlosningsexempel 14.2 (2 Epy)

G2) \
:

Bedomningskommentar till exemplet: Elevldsningen visar en godtagbar grafisk 10sning dar
andragradsfunktionens symmetri anvinds for att hitta en korrekt punkt B. Losningen anses
uppfylla kraven for bada problemldsningspoingen pa E-niva.
Elevlosningsexempel 14.3 (2 Epy)
| ‘ ' o
@&V’MM i
! NN 3 # Zi
ekl G2) [2-1)7+ G -2)° =45
| ‘ T an A 12’ ‘ :
fW(%l} /(3—.2) ,+{-=Z'9) = J5
B ysE

Bedomningskommentar till exemplet: Elevldsningen visar en godtagbar algebraisk 16sning dar

avstdndsformeln anvénds. Losningen anses uppfylla kraven for bdda problemldsningspodngen
pa E-niva.

14 Kursprov Ma2a, ht 2016, Bedémningsanvisning



EXEMPEL PA BEDOMDA ELEVLOSNINGAR

Uppgift 15ab

Elevlosningsexempel 15ab.1 (2 Cpr, 2 Ap, och 1 Ag)

a) y=Ax+5 m\

/
:iz-—z
k =- 2
A) D=kby+S
X = -

Bedomningskommentar till exemplet: Elevldsningen visar en godtagbar 16sning och korrekt
svar pa savil a)- som b)-uppgiften. Nér det géller kommunikation anvinds b felaktigt pd rad 7
déa den bade ar bendmningen pé en punkt och x-koordinaten for samma punkt pa x-axeln.
Enheten a.e. saknas i svaret pd b)-uppgiften. I 6vrigt ar I6sningen létt att f6lja och forsta.

Sammantaget anses kraven for kommunikationspodng pa A-niva nétt och jamnt vara upp-
fyllda.

Kursprov Ma2a, ht 2016, Bedémningsanvisning 15
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Uppgift 15¢

Elevlosningsexempel 15¢.1 (1 Ar)
- 25 g Ll

K 'Posi-h'\f (k 70) 3ar wie, arean by neg.
k. woll (£=0): qar ke, dinns | namnaven j
K Viegaiv (K< o): anmars Wen tmangel

dr def.m.

Bedomningskommentar till exemplet: Elevldsningen visar ett resonemang som utgar fran
areafunktionen och utreder alla viarden péd k. Resonemanget anses vara vilgrundat och
nyanserat och uppfyller dirmed kraven for resonemangspodng pa A-niva.

Elevlosningsexempel 15¢.2 (1 Ar)

Bedomningskommentar till exemplet: Elevldsningen visar ett resonemang som utgar fran
figuren och de givna forutséttningarna. Resonemanget anses vara vilgrundat och nyanserat
och uppfyller dirmed kraven for resonemangspoédng pa A-niva.
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Uppgift 17

Elevlosningsexempel 17.1 (2 AR)

foe) A 2"
Ck)l=AA-2

Yoyt 252 45"

i) = 2 (A 8- )

hin)= A-27(34-1)
Ai A = JWW 0 sk afa%//v)-o

auven em A=0

WWWWM/} maﬂ/
W/V\Ma%wéﬁwm.

Bedomningskommentar till exemplet: Elevlosningen visar en korrekt bildad funktion /# samt
ett resonemang som beror alla virden pa 4. Pastdendet “alla andra virden av A4 ér det en
exponentialfunktion” dr inte styrkt men anses, tillsammans med resonemanget om nér
parenteserna i 16sningen blir noll, nétt och jaimnt uppfylla kraven for ett véilgrundat och
nyanserat resonemang. Losningen ges tva resonemangspoing pa A-niva.

(c+3)

Uppgift 18

Elevlosningsexempel 18.1 (0 poing)
(=3 Y= £X e
ol o) .
m=-z  Sav:Ney lvjengav wke

fltom b 200,600 pr
60 =7 =$A 3.

Bedomningskommentar till exemplet: Av elevlosningen framgar inte hur m = -2 bestdms. Det
ar aven oklart vad berdkningen pa sista raden visar. Slutsatsen att linjen inte gar genom
punkten (200, 600) anses ddrmed inte vara motiverad. Losningen ges noll poing.

Kursprov Ma2a, ht 2016, Bedémningsanvisning 17
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Elevlosningsexempel 18.2 (1 ER)

xp Y\ Xa Y‘l.
(z,h)  (zoo 4 600)

Svcw ’-\)0&

Bedomningskommentar till exemplet: Elevlosningen visar en godtagbar ansats dar riktnings-
koefficienten for en linje genom de tva givna punkterna berdknas. Kraven for den andra
resonemangspoédngen uppnas inte eftersom slutsatsen som dras inte motiveras och dessutom
ar felaktig.

Elevlésningsexempel 18.3 (2 Eg)
=3 ] W=32xw
Yxem U=64m
LoD =% 200 wm| © "fm
600 = 600 & M 1
TEOP - THORT—— Sm\/ (Jvzjw jN/ ll/d(
w=o 5&mm?\w&w\

Bedomningskommentar till exemplet: Elevldsningen visar bestimning av de tva olika véirdena
pa m utifrdn den givna riktningskoefficienten och de tvd givna punkterna. Dirmed anses
kraven for ansatspodngen vara uppfyllda. Slutsatsen motiveras inte explicit men det framgér
att m-vérdena dr olika. Losningen anses ddrmed nitt och jamnt uppfylla kraven for den andra
resonemangspoédngen pa E-niva.

Uppgift 19b
Elevlosningsexempel 19b.1 (2 Ey)
2¢t 5!16 och 26t | ka viler
2\ 1-12+36 =3%
Bedomningskommentar till exemplet: Elevlosningen visar ett exempel pa hur viktplattorna

kan véljas. Detta verifieras genom insdttning 1 ekvationen. Losningen dr knapphéndigt
redovisad men anses nétt och jaimnt uppfylla kraven for bada modelleringspodngen pa E-niva.
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Uppgift 19¢
Elevlosningsexempel 19c¢.1 (0 poiing)
LR Ay de som & kil nadew
Me\an kg 2 PUNN ] |
BAnvanmies ﬁ;f ;L% 01"\5/59\44« yﬂ A

Bedomningskommentar till exemplet: Av elevlosningen framgér det inte att 1 kg motsvarar
2,2 1b. Losningen ges noll poing.
Elevlosningsexempel 19¢.2 (1 Cyy)
Mulpteeron £z wed Riken
Cov dx  wypua (k). -
Bedomningskommentar till exemplet: Av elevlosningen framgér det inte att vikten mats 1 kg.

Trots detta anses 16sningen nitt och jimnt uppfylla kraven for ett godtagbart svar.

Elevlosningsexempel 19¢.3 (1 Cy)

Bedomningskommentar till exemplet: Elevldsningen visar ett kortfattat men godtagbart svar
dér det framgar att 1 kg motsvarar 2,2 1b.

Uppgift 20b
Elevlosningsexempel 20b.1 (0 poing)

Soan: %A«/LWM =hix) WM
Bedomningskommentar till exemplet: 1 elevlosningen anges en korrekt vald graf y = 4(x). Mo-

tiveringen anses inte vara godtagbar da det inte framgér vilka avldsningar som gjorts 1 grafen.
Losningen ges noll poéng.
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Elevlosningsexempel 20b.2 (1 Cyy)

’7=/x(_x)

/’707’7%/&/7}17 Man Aan ge, a,#frv.re;r"af Sﬁxx
UMX&( 400 wJone,/ 4??? och SA(//S /ﬁb:‘

45 /‘m?on&f 1S4ar cenare.

Bedomningskommentar till exemplet: 1 elevlosningen anges en korrekt vald graf y = A(x).

Motiveringen ar nagot otydlig eftersom x =0 i diagrammet inte kopplas till ar 1999. Kraven
for modelleringspoédng pé C-niva anses natt och jamnt vara uppfyllda.

Elevlosningsexempel 20b.3 (1 Cyy)

= h(x) e,flm/am var 81 S
y dz/zm/c ?“%7 f(x;”wZ&

W Aon Sade ppirel
2014 varif markan S@M

Bedomningskommentar till exemplet: 1 elevlosningen anges en korrekt vald graf y = A(x).

Motiveringen bestér av forklaringar till varfor de tva andra graferna ska uteslutas. Losningen
anses uppfylla kraven for modelleringspoéng pa C-niva.
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Uppgift 21

Elevlosningsexempel 21.1 (0 poéing)

W/ ;éla;zu/(m« 0—2%»7@ %’mnm

G9=-2

fouk 2 (), =4+ IS =4
XX: 4'/07:7
W3 Eerok
2’@? @/&/%mmhe%w /2&«

andra

Bedomningskommentar till exemplet: Elevlosningen inleds med ett korrekt pastdende som inte
underbyggs med varken figurer eller ekvationer. Losningen anses inte uppfylla kraven for
resonemangspoing pa E-niva.
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Elevlosningsexempel 21.2 (1 ER)
2
,( r/> X +?

2
X +4x - §

ERER R ay
-2 + [q .

X, = /ZAA%AAA 2 A
x;:~§_ pa Aan

Bedomningskommentar till exemplet: 1 elevlosningen fors ett enkelt resonemang som omfattar
det fall dér en andragradsekvation kan ha 2 16sningar. Vissa formella brister forekommer t.ex.
pa andra raden sitts inte ekvationen lika med noll och pé de tva foljande raderna saknas x = .

Sammantaget bedoms elevlosningen motsvara en godtagbar ansats och ges ddrmed resone-
mangspoédngen pa E-niva.
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Elevlosningsexempel 21.3 (1 Eg och 1 Cg)
&4// /h!(j %%;‘L :

Go-s)%2=0

y x?-10x +L285 O
W x=2x 5% s
x=5%[0o

X = & %Z/AMMOZMW

XZSS’ M&ﬂ/hywz aé/,éa/&d

A:z=§j¢o=-5‘
ehodivrer avrn pahnas ALS5ni men
W&%Mwﬂﬁéww
A - Aol wod 4iidnmr A2
1200 i

Bedomningskommentar till exemplet: 1 elevlosningen fors ett resonemang som omfattar alla
tre fallen. Déremot utesluts inte att andragradsekvationer kan ha fler &n tva I6sningar eftersom
slutsatserna baseras pa specialfall. Resonemanget leder alltsa inte till att det endast finns

0, 1 eller 2 Iosningar till en andragradsekvation. Sammantaget ges 16sningen en resonemangs-
poing pa E-niva och en resonemangspoédng pa C-niva.

Kursprov Ma2a, ht 2016, Bedémningsanvisning 23



EXEMPEL PA BEDOMDA ELEVLOSNINGAR
Elevlosningsexempel 21.4 (1 Eg och 2 Cg)
%@WW /éd/n /XQ %,agﬂ /sz(

L |

@//La/bjwo e M%«A%

MW%@‘W onklar, Yr-

@{m orpan f-axedn jf;«;w
an 4 Mr\za/-ﬂ' ’o@m?/w%o\

M%x—wﬁ

D A

’

e ar AR —
derod ed en M@f/%&wﬂo&m
WWX»M%M.

Bedomningskommentar till exemplet: 1 elevlosningen fors ett generellt resonemang som
omfattar alla tre fall och som genom en grafisk representation utesluter att det finns fler fall &n
0, 1 eller 2 Iosningar till en andragradsekvation. Trots att vergangen mellan
andragradsekvationer (x2 + px+¢g =0) och andragradsfunktioner (f(x) = x>+ px+q) saknas

1 inledningen anses 16sningen uppfylla kraven for vdlgrundat resonemang och ges en resone-
mangspodng pa E-niva samt tva resonemangspodng pa C-niva.
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Uppgift 22

Elevlosningsexempel 22.1 (1 Cp)
»
50 ' ||OZ z X 4'[60

X = |
51 =161 ng
X=J |
55= 165w

X = 20 |
8% = 80 ey
Y ostowe ...

Bedomningskommentar till exemplet: Elevlosningen visar en paborjad systematisk provning.
Eftersom de virden pa x som véljs blir allt storre anses provningsstrategin vara godtagbar och
kraven for ansatspodngen anses ddrmed vara uppfyllda. Losningen ges den forsta
procedurpodngen pa C-niva.

Elevlosningsexempel 22.2 (2 Cp) ‘
X |
- So- [0 ~ w4+ (60

Lud CHLL + QGCVMVj () -
- hesectron <= M ooz

Bedomningskommentar till exemplet: Elevldsningen visar en godtagbar 16sning med godtag-
bart svar. Nér det giller kommunikation saknar ldsningen forklaringar. T.ex. framgar det inte
av forsta raden att funktionerna y =50-1,02" och y = x+160 ritas upp. Att grafrdknare

anvinds framgdr forst av de andra raderna i 16sningen dér knapptryckningar pd grafraknaren
redovisas. Kraven for kommunikationspoidng pa C-niva anses ddrmed inte vara uppfyllda.
Ldsningen ges tvd procedurpodng pd C-niva.
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Elevlosningsexempel 22.3 (2 Cp och 1 Cg)

50- 102" = 1+ 10

X

0

0

50

100

75
80

39

12

14
50
61
135
362
221

244

239

Soa: =7 7
Bedomningskommentar till exemplet: Elevlosningen visar en godtagbar 16sning som bygger
pé systematisk provning. Nér det géller kommunikation framgér det inte tydligt vad y; och
¥, syftar pa eller vad “byter plats” betyder. I 6vrigt dr 16sningen mojlig att f6lja och forsta.

Sammantaget ges 16sningen tva procedurpodng pa C-niva samt nitt och jamnt en kommuni-
kationspodng pa C-niva.

160

170

4210
260 & Al plohs

23S
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Uppgift 23

Elevlosningsexempel 23.1 (1 An)

Dm vi antar atl vallenggan ulgor
X-aveln och ™ suymmelvilingen ay den
bildade andragyadskuvvan wigo
W-axe s fir vi att puaklema
(3,110) «h (1253 2.6) ligpyer pi
6‘(0&\4‘ 2346

5=><‘+Ex+qr

0=\ + plal+q q- —;3,(‘_? 13,1

26+ lZQﬁ»p\Z, %q

1,6=(25"+ P (-131pl%)

2\6 F -ZO\?)Z" OI\ZF
=99, 65 il
D= 15,1 T+(-2863) - 3144 4 =203,205

Bedomningskommentar till exemplet: 1 elevlosningen anges tva punkter som krivs for
bestdimning av andragradsfunktionen i ett definierat koordinatsystem. Dessutom hianvisas det
till andragradskurvans symmetri, vilket implicit leder till en tredje punkt som kréivs for
bestdimning av andragradsfunktionen. Darmed anses kraven for ansatspodngen vara uppfyllda.
Den fortsatta 16sningen &r inte godtagbar eftersom andragradsfunktionen ansitts felaktigt da

koefficienten for x? -termen siitts till 1.
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Elevlosningsexempel 23.2 (1 Ay)

Al

verkex = V\é‘alsh punls :iL—“L—D

mepn [inje

e T S S

mavken =26
havet —

_ L sym

0 B 153 26?2’ ?

Nolbun kkevna = (0,0) och (26,2,0)

Bedomningskommentar till exemplet: 1 elevlosningen anges tre punkter med koordinater,
vilket ar tillrdckligt for att ta fram ett funktionsuttryck for kurvan. Den fortsatta 16sningen &r
inte godtagbar da det inte anges vilka punkter som anvénts i raknaren, inte hur raknaren
anvints, inte vilken funktion som erhéllits eller hur svaret bestamts. Losningen anses uppfylla
kraven for den forsta modelleringspodngen pa A-niva.
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Elevlosningsexempel 23.3 (3 Ay)

2Y
n
A1 Qg‘s b ! A Qjﬁ "\ 7’\6\
\‘4 ; ~§fx
ﬂ\(7—+ b)(-\'(, =7 x[ -0

—P =symvwe\'v(\\‘vxse-
L BN
P - "26\1
¢ =0 (gvafen gav genowm ongo) —> =0
?=%-—ob=aP
ax® +pax =0
Y ~ax® +pax a#fo
aAxt+ pax =vy %X =254
ua-261-25ua=2¢ N "h¢
6451164 - 665,43q = 2,¢
—20,324 =2/
ﬂ:—b,[l}g
—0,1233-26,7 = b
3,248 x b
—0 B X" +3B3UB X =y  x=I58
—0 11272 (158) + 3,343 -(158) =y

1—0[44(1 =VY
Ay=h
294U ~ 2,6 = b
18,24 = h Svav: h= 13 4wm

Bedomningskommentar till exemplet: Elevlosningen visar en godtagbar ansats och 16sning.
Nir det giller kommunikation dr 16sningen rorig och inte helt ldtt att folja och forstd. Kraven
for kommunikationspoéngen pa A-niva anses ddrmed inte vara uppfyllda. Sammantaget ges
16sningen tre modelleringspoédng pa A-niva.
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